
មេម ៀនទី២                  អនុវត្តន៍មេ មីវ 
 
១.បន្ទា ត្់ប ៉ះនឹងក្រាបតាងអនុគេន៍ 
 គេមានចំណុច   0 0

M x ,f x និងចំណុច   N x,f x  
គៅគ ើក្រាបតាងអនុេមន៍ f ។ ខ្នា ត់ MNមានគមេុណក្រាប់ទិស 

កំណត់គោយ៖ 
   0

0

f x f x
a

x x





  ។ 

 ា ណាចំណុច   N x,f x ច ័តគ ើក្រាបតាងអនុេមន៍
ខិតជិតចំណុច   0 0

M x ,f x គសទើតតក្រតួតសុើគ្នា  គេានខ្នា ត់MN

ាា យជាបន្ទទ ត់ប ៉ះក្រាបតាងអនុេមន៍ f ក្រតង់ចំណុច   0 0
M x ,f x ។ 

មានគមេុណក្រាប់ទិសកំណត់គោយ៖    
 

0

0

0

0
x x

f x f x
a lim f ' x

x x


 


   

 បន្ទទ ត់ប ៉ះនឹងក្រាបតាងអនុេមន៍ាត់តាមចំណុច   0 0
M x ,f x និងមានគមេុណក្រាប់ទិស

 0
a f ' x គន្ទ៉ះសមើារបន្ទទ ត់ប ៉ះកំណត់គោយ       0 0 0

T : y f ' x x x f x     
២.ទិសមៅអមេ ភាពននអនុគេន ៍
 ២.១.អនុគេន៍ម ើន និងអនុគេន៍ចុ៉ះ 

ជាទូមៅ៖ f ជាអនុេមន៍គកើនគៅគ ើចគន្ទា ៉ះ  a,b  ុ៉ះក្រតាតត   0f ' x  ក្រេប់  x a,b  ។ 
                 f ជាអនុេមន៍ចុ៉ះគៅគ ើចគន្ទា ៉ះ  a,b  ុ៉ះក្រតាតត   0f ' x  ក្រេប់  x a,b  ។ 
       f ជាអនុេមន៍គេរគៅគ ើចគន្ទា ៉ះ  a,b  ុ៉ះក្រតាតត   0f ' x  ក្រេប់  x a,b  ។ 
 ២.២.អត្ិប មាម ៀប និង អបបប មាម ៀបននអនុគេន ៍

 ជាទូគៅ៖ f មានអតិបរមាគ ៀបក្រតង់ 0
x x  ុ៉ះក្រតាតត

 

 

 

0

0

0

0

0

0

f ' x if x x

f ' x if x x

f ' x if x x

  


 


 

 

                ឬ f មានអតិបរមាគ ៀបក្រតង់ 0
x x  ុ៉ះក្រតាតត  0

0f ' x  និង  f ' x បតូរសញ្ញា ពើ   គៅ 
      ក្រតង់ 0

x x  ។ 

              f មានអបបបរមាគ ៀបក្រតង់ 0
x x  ុ៉ះក្រតាតត

 

 

 

0

0

0

0

0

0

f ' x if x x

f ' x if x x

f ' x if x x

  


 


 

 

                ឬ f មានអបបបរមាគ ៀបក្រតង់ 0
x x  ុ៉ះក្រតាតត  0

0f ' x  និង  f ' x បតូរសញ្ញា ពើ   គៅ 
      ក្រតង់ 0

x x  ។ 
ឧទាហ ណ៍៖ គេឲ្យអនុេមន៍   3 23f x x x  ។សិកាភាពគកើន និង ភាពចុ៉ះននអនុេនមន៍ រចួរក
តនមាអតិបរមាគ ៀប និង អបបបរមាគ ៀបននអនុេមន៍។ 
ចមេលើយ៖សិកាភាពគកើន និង ភាពចុ៉ះននអនុេនមន៍គេឲ្យអនុេមន៍   3 23f x x x   

 េណន្ទគេរ ើគេននអនុេមន៍  f ' x  



គេាន៖   23 6f ' x x x    
ឲ្យ៖   20 3 6 0 0 2f ' x x x x , x        
 តារាងសញ្ញា នន  f ' x  

    x  0 2   
 
 f ' x  

 

  0 0    

 
      តាមតារាងសញ្ញា នន  f ' x គេាន 

f ជាអនុេមន៍គកើនគៅគ ើចគន្ទា ៉ះ    0 2, ,   ។ 
f ជាអនុេមន៍ចុ៉ះគៅគ ើចគន្ទា ៉ះ  0 2,   ។ 

 រកតនមាអតិបរមាគ ៀប និង អបបបរមាគ ៀបននអនុេមន៍ 
គោយ  f ' x បតូរសញ្ញា ពើ   គៅ   ក្រតង់ 0x  គេាន f មានអតិបរមាគ ៀបក្រតង់ 0x 

 គ ើយតនមាអតិបរមាគ ៀបនន f េឺ   3 20 0 3 0 0f      
គោយ  f ' x បតូរសញ្ញា ពើ   គៅ   ក្រតង់ 2x  គេាន f មានអបបបរមាគ ៀបក្រតង់ 2x 

 គ ើយតនមាអបបបរមាគ ៀបនន f េឺ   3 22 2 3 2 4f       ។ 
  
៣.អនុវត្តន៍ នងុា គណន្ទត្នេលប មា 

ឧទាហ ណ៍១៖ចតុគាណតកងមយួមានបរមិាក្រត 20p m  ។ចូរេណន្ទេមិាក្រតទងំពើរគេើមបើឲ្យ
នទទក្រកឡាចតុគាណតកងគន៉ះមានតនមា ំបំទុត រចួេណន្ទនទទក្រកឡាចតុគាណតកងគន៉ះ។ 
ចមេលើយ៖េណន្ទេមិាក្រតទងំពើរគេើមបើឲ្យនទទក្រកឡាចតុគាណតកងគន៉ះមានតនមា ំបំទុត 
តាង៖ x និង yជាេមិាក្រតទងំពើរននចតុគាណតកង តេ 0x,y   
នទទក្រកឡាចតុគាណតកង ជាអនុេមន៍នន x  
គេមាន៖ បរមិាក្រត 20p m គន្ទ៉ះ  2 20 10x y y x      
គ ើយ៖នទទក្រកឡាចតុគាណតកងS xy   
គោយជំនសួ 20y x    
គេានទំន្ទក់ទំនងនទទក្រកឡាចតុគាណតកង ជាអនុេមន៍នន x  េឺ     210 10S x x x x x     
េណន្ទគេរ ើគេទើ១ គេើមបើសិកាតនមាបរមា 
គោយ៖   210S x x x  ន្ទឲំ្យ   10 2S' x x   
ឲ្យ   0S' x  គេាន៖10 2 0 5x x     



 
 
 
 
 
 

តាមតារាងអរគេរភាព គបើ 5x   គេាន៖  S x មានតនមា ំបំទុត 
គេាន៖ 10 5 5y        
នទទក្រកឡាចតុគាណតកង ំបំទុតេឺ 2 210 5 5 25S m     
េូចគន៉ះ េមិាក្រតទងំពើរ 5x y m   និងនទទក្រកឡាចតុគាណតកង ំបំទុតេឺ 225S m  
 
ឧទាហ ណ៍២៖គេចង់គ វើក្របអប់គបើកមយួពើក្រកោសាតុងតេ មានរាងចតុគាណតកងគោយ 
ាត់ាគរតូចៗមានរង្វវ ស់ក្រជុង x គៅក្រតង់មំុតកងគចញ។គេេឹងថាចតុគាណតកងមានបគណាោ យ 
8dm និងទទឹង3dm  ។  
ក.េណន្ទមាឌននក្របអប់ជាអនុេមន៍នន x  
ខ.កំណត់តនមា x គេើមបើឱ្យក្របអប់មានមាឌអតិបរមា រចួេណន្ទមាឌអតិបរមាគន្ទ៉ះ ។  
ចមេលើយ៖ 
ក.េណន្ទមាឌននក្របអប់ជាអនុេមន៍នន x  
គេើមបើគ វើក្របអប់ាន ុ៉ះក្រតាតត0 2 3x   ឬ0 1 3x .    
គេានមាឌននក្របអប់េឺ៖     8 2 3 2V x x x x    

                   
2 2 3

3 2

24 16 6 4

4 22 24

x x x x

x x x

   

  
 

េូចគន៉ះ មាឌននក្របអប់េឺ   3 24 22 24V x x x x   ជាអនុេមន៍នន x  
ខ.កំណត់តនមា x គេើមបើឱ្យក្របអប់មានមាឌអតិបរមា 
គេមាន៖   3 24 22 24V x x x x    
គេាន៖   212 44 24V' x x x    
ឲ្យ   0V' x  ន្ទឲំ្យ 212 44 24 0  x x  

                                   23 11 6 0x x    
                                     3 2 3 0x x    

គេាន៖ 2
3

3
x , x   

គោយ៖0 1 3x .   ន្ទឲំ្យ 2

3
x   



 
 
 
 

តាមតារាងអរគេរភាព គបើ 2

3
x  គេាន៖  V x មានតនមាអតិបរមា 

គន្ទ៉ះមាឌអតិបរមាេឺ ៖ 
3 2

32 2 2 2 209
4 22 24

3 3 3 3 27
V cm
       

          
       

 

េូចគន៉ះ 2

3
x  គេើមបើឱ្យក្របអប់មានមាឌអតិបរមា និងមាឌអតិបរមាេឺ៖ 3209

27
V cm  

  
 

 


