
មេម ៀនទី១                  ផលគុណននពី វុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 

ន៉ិយេន័យវុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 
វ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហគឺជាអងកតម់ានទ៉ិសដៅក្ន ងលំហ។ ដគកំ្ណតត់ាងវ ៉ិចទរ័AB ដោយAB  ដែលមានAជាគល់ ន៉ិងB

ជាច ង។ 
ដគកំ្ណតវ់ ៉ិចទរ័AB ដោយ  , ,B A B A B AAB x x y y z z    ដែល  , ,A A AA x y z  ន៉ិង  , ,B B BB x y z  ។ 

ប្រដវងននវ ៉ិចទរ័AB គឺ      
2 2 2

B A B A B AAB AB x x y y z z        
ដគអាចតាងកំ្រ ៉ូសងវ់ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហដោយ  , ,AB x y z ឬ AB xi yj zk    
ផលគុណស្កា លលននពី វុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 
ដគមាន៖  1 1 1, ,u x y z  ន៉ិង  2 2 2, ,v x y z  ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ 
ដគបានផលគ ណស្កក ដលននពីរវ ៉ិចទរ័u  ន៉ិង v  គឺជាចំនួនព៉ិតដែលកំ្ណតដ់ោយ 

   1 1 1 2 2 2 1 2 1 2 1 2, , , ,u v x y z x y z x x y y z z         
cosu v u v    (រំណក្ប្ស្កយតាមដររធរណីមាប្ត) 

លក្ខណៈផលគ ណននពីរវ ៉ិចទរ័ 
ដរើuន៉ិង vជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ ន៉ិងc  ជាចំននួព៉ិត ដ ោះដគបាន 

1. u v v u    
2.      c v u cv u v cu      
3. 0 0 0u u     
4. 2

v v v   
5. ដរើ 0u v   ដ ោះu  ន៉ិង v  ជាវ ៉ិចទរ័អរត៉ូក្៉ូណាល់នឹងគ្នន  

១.ន៉ិេយន័យផលគណុននពី វុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 
១.១.ន៉ិយេន័យ 
ដគមាន៖  1 1 1, ,u x y z ន៉ិង  2 2 2, ,v x y z ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ 

ដគបានផលគ ណននពីរវ ៉ិចទរ័uន៉ិង v កំ្ណតដ់ោយ 1 1 1

2 2 2

i j k

u v x y z

x y z

   ដែលជាដែដទរមណីងលំ់ោររី់  

ដោយោក្ក់្៉ូអរដោដនរវ ៉ិចទរ័uក្ន ងជរួដែក្ទី២  ន៉ិង ក្៉ូអរដោដនរវ ៉ិចទរ័ vក្ន ងជរួដែក្ទី៣ ។ 
ឧទាហ ណ៍៖ ដគមាន៖ 2u i j k    ន៉ិង 3 2v i j k    ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ 
រក្វ ៉ិចទរ័៖ ក្.u v             ខ. v u            គ. v v  
ដំម ោះស្រស្កយ៖រក្វ ៉ិចទរ័   
ក្. u v   
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                                            4 1 2 3 1 6i j k       3 5 7i j k    



ែ៉ូចដនោះ 3 5 7u v i j k     
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                                              1 4 3 2 6 1i j k       3 5 7i j k     

ែ៉ូចដនោះ 3 5 7v u i j k      
គ. v v  
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                                          2 2 6 6 3 3i j k         0  
ែ៉ូចដនោះ 0v v   
១.២.លក្ខណៈផលគណុននពី វុ៉ិចទ័  
ដរើu  vន៉ិង w  ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ ន៉ិង c  ជាចំននួព៉ិត ដ ោះដគបាន 
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២. បំណក្ស្រស្កយផលគុណននពី វុ៉ិចទ័ តាេលបបធ ណីមាស្ររ 
ដរើu  ន៉ិង v  ខ សពីស៉ូនយជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ ន៉ិងតាងជាម រំវាងu  ន៉ិង v ដ ោះដគបាន 

1. u v  អរត៉ូក្៉ូណាល់ដៅនឹងu  ផង ន៉ិង v  ផង 
2. sinu v u v    
3. ដរើ 0u v   ដ ោះu  ន៉ិង v  ជាវ ៉ិចទរ័ក្៉ូលីដនដអ៊ែនឹងគ្នន  
4. S u v  គឺជានផៃប្ក្ឡាររស់ប្រដលឡ៉ូប្ាមដែលសងដ់លើវ ៉ិចទរ័u  ន៉ិង v  
5. 1

'
2

S u v  គឺជានផៃប្ក្ឡាររស់ប្តីដាណដែលសងដ់លើវ ៉ិចទរ័u  ន៉ិង v  

ឧទាហ ណ៍១៖ដគឲ្យរីចំណ ច  2,1,1A  , 0,4,1B ន៉ិង  2,1,4C   ដៅក្ន ងលំហ។ 
គណ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្តីដាណABC  
ដំម ោះស្រស្កយ៖គណ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្តីដាណABC  
ដគមានរីចំណ ច  2,1,1A  , 0,4,1B ន៉ិង  2,1,4C   
ដគបាន    0 2,4 1,1 1 2,3,0AB        
             2 2,1 1,4 1 4,0,3AC         



ដ ោះ 2 3 0

4 0 3

i j k

AB AC  



 3 0

0 3
 i

2 0

4 3





j
2 3

4 0





k  9 6 12i j k    

ដគបាន៖ 1

2
ABCS AB AC  2 2 29 6 12   3 29  

ែ៉ូចដនោះ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្តីដាណABC គឺ 3 29ABCS   ឯក្តានផៃ 
ឧទាហ ណ៍២៖ដគឲ្យរនួចំណ ច  0, 2,0A   , 4,1,2B   , 0,3,7C ន៉ិង  4,0,5D  ក្ន ងលំហ។ 
រង្ហា ញថាABCD  ជាប្រដលឡ៉ូប្ាម ន៉ិង គណ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្រដលឡ៉ូប្ាមABCD។ 
ដំម ោះស្រស្កយ៖  

 រង្ហា ញថាABCD  ជាប្រដលឡ៉ូប្ាម  
ដគមាន  0, 2,0A   , 4,1,2B   , 0,3,7C ន៉ិង  4,0,5D  
ដគបាន      4 0 ,1 2 ,2 0 4,3,2AB           
                 0 4 ,3 0 ,7 5 4,3,2DC        

                 4 0,0 2,5 0 4,2,5AD       

ដោយ   4,2,5AD BC  ន៉ិង  4,3,2AB DC    

ដគបាន ABCD  ជាប្រដលឡ៉ូប្ាម 
 គណ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្រដលឡ៉ូប្ាមABCD  

នផៃប្ក្ឡាររស់ប្រដលឡ៉ូប្ាមABCD  គឺS AB AD    
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ដគបាន៖  
22 211 28 20S      1305  

ែ៉ូចដនោះ នផៃប្ក្ឡាររស់ប្រដលឡ៉ូប្ាមABCD  គឺ 1305S   ឯក្តានផៃ 
 
៣.ផលគុណចស្រេរោះននបីវុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 
៣.១.ន៉ិយេន័យ 
ដគមាន៖  1 1 1, ,u x y z  2 2 2, ,v x y z  ន៉ិង  3 3 3, ,w x y z  ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ 

ដគបានផលគ ណចប្មរោះននរីវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហគឺជាចំននួព៉ិត កំ្ណតដ់ោយ  
1 1 1

2 2 2

3 3 3

x y z

u v w x y z

x y z

    

ដែលជាដែដទរមណីងលំ់ោររី់   ដោយោក្ក់្៉ូអរដោដនរវ ៉ិចទរ័uក្ន ងជរួដែក្ទី១  ក្៉ូអរដោដនរវ ៉ិចទរ័ vក្ន ងជរួដែក្ទី២  
ន៉ិង ក្៉ូអរដោដនរវ ៉ិចទរ័w ក្ន ងជួរដែក្ទី៣ 
៣.២. អនវុរតនផ៍លគុណចស្រេរោះននបីវុ៉ិចទ័ ក្នងុលហំ 
ដគមាន វ ៉ិចទរ័ u  vន៉ិង w  ជាវ ៉ិចទរ័ក្ន ងលំហ  

 មាឌររស់ប្រដលពីដរ តដែលសងដ់លើវ ៉ិចទរ័ u  vន៉ិង w  គឺកំ្ណតដ់ោយ  V u v w    



 មាឌររស់ដតប្តាដអត គឺកំ្ណតដ់ោយ  

6

u v w
W
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  

ឧទាហ ណ៍៖ គណ មាឌររស់ប្រដលពីដរ ត មាឌររស់ដតប្តាដអតដែលសងដ់លើវ ៉ិចទរ័  3, 5,1u    
 0,2, 2v   ន៉ិង  3,1,1w   

ដំម ោះស្រស្កយ៖ គណ មាឌររស់ប្រដលពីដរ ត មាឌររស់ដតប្តាដអត 
ដគមាន   3, 5,1u     0,2, 2v   ន៉ិង  3,1,1w   
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មាឌររស់ប្រដលពីដរ តគឺ   36V u v w     

មាឌររស់ដតប្តាដអតគឺ   36
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ែ៉ូចដនោះ មាឌររស់ប្រដលពីដរ តគឺ 36V   ឯក្តាមាឌ 
           មាឌររស់ដតប្តាដអតគឺ 6W   ឯក្តាមាឌ 
 


