
មេម ៀនទី២              ភាពជាប់ននអនុគេន៍ 
 
១.សញ្ញា ណននអនុគេន៍ជាប់ 

កាលណាគេេូសក្រកាបនៃអៃុេមៃ៍  y f x  គៅគលើ   ចគ ល្ ោះ I មយួនៃដែៃកំណតគ់ោយមៃិ
ោចគ់្នា គ្ោះគេបាៃេំៃូសមយួដែលជាដសែជាប ់។ 

គេថាអៃុេមៃ៍ f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតងក់្រេបចំ់ណុចនៃចគ ល្ ោះ I ។ 
 
២.ភាពជាប់ត្រង់េួយចំណុច 

និយេន័យ៖ អៃុេមៃ៍  y f x  ជាបក់្រតងចំ់ណុច x c  កាលណា f  បំគេញលកខសណឌ ទងំ
បីែូចខាងគក្រកាម៖ 

១. f កំណតចំ់គ ោះ x c  
   ២. f មាៃលីមតីកាលណា x c  

៣.    lim
x c

f x f c


  
សម្គា ល៖់គបើអៃុេមៃ៍  y f x មៃិជាបក់្រតងចំ់ណុច x c គេថា f ជាអៃុេមៃោ៍ចក់្រតងចំ់ណុច x c  
  ឧទាហ ណ៍១៖ អៃុេមៃ៍ f កំណតគ់ោយ   2 4f x x  ។ គតើ f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x 

 ឬគេ? 
 ចមេលើយ៖បង្ហា ញថា f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x  ឬគេ 

គេមាៃ៖   22 2 4 0f     ្ឲំ្យ f កំណតចំ់គ ោះ 2x   
គ ើយ៖    2
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x x
limf x lim x
 

    
គេបាៃ៖    

2
2 0

x
limf x f


    
ែូចគៃោះ f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x   

ឧទាហ ណ៍២៖ គេមាៃអៃុេមៃ៍  
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   ។  

បង្ហា ញថា f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x   
ចមេលើយ៖បង្ហា ញថា f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x   

គេមាៃអៃុេមៃ៍  
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x
if x
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if x
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គេបាៃ៖  2 4f  ្ឲំ្យ f កំណតចំ់គ ោះ 2x   

គ ើយ៖    
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2 2 2

4
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2x x x

x
limf x lim lim x

x  


   
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្ឲំ្យ៖    
2

2 4
x
limf x f


    
ែូចគៃោះ f ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រតង់ 2x   



៣.លក្ខណៈជាប់ននអនុគេន៍ 
គបើអៃុេមៃ៍ f ៃិងgជាបក់្រតង់x c គ្ោះគេបាៃ៖ 
១.    f x g x ជាបក់្រតង់x c  
២.    f x g x ជាបក់្រតង់x c  
៣.    f x g x ជាបក់្រតង់x c  
៤.  kf x ជាបក់្រតង់x c    (ដែលkជាចំៃៃួេិត) 
៥.  

 

f x

g x
ជាបក់្រតង់x c     (ដែល   0g x  ) 

 តាមលកខណៈខាងគលើគៃោះ គេបាៃ៖ 
១.អៃុេមៃេ៍ ុធាែឺគក្រកេីn៖   1n n

P x ax bx ....
    ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមល x  

២.អៃុេមៃស៍ៃិទៃ៖  
 
 

P x
R x

Q x
 ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់ាលណា   0Q x   

៣.អៃុេមៃរ៍៉ា ឌីកាល់    2nf x P x   ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមល x ដែល   0P x   
៤.អៃុេមៃរ៍៉ា ឌីកាល់    2 1nf x P x  ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមល x ដែល  P x ជាចំៃៃួេិត 
៥.អៃុេមៃក៍្រតីគកាណមាក្រត    f x cosx , f x sinx  ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមលx  
៦.អៃុេមៃ៍  f x tanx ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមល 2

2
x k


    ដែលk  

៧.អៃុេមៃ៍  f x cot x ជាអៃុេមៃជ៍ាបក់្រេបត់នមល 2x k    ដែលk  
ឧទាហ ណ៍១៖រកដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ ៍
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              េ.   2
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
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ចមេលើយ៖ រកដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ ៍   
ក.  

3

2

x
f x

x





 

អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 2 0 2x x              
ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ      2 2 2

f
D , , \                

ស.  
7

1
3

f x x
x

  


 

អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 3 0 3x x              
ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ      3 3 3

f
D , , \              

េ.   2

3

3 10

x
f x

x x




 
             

អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 2 3 10 0x x            
      2 5 0 2 5x x x ,x        
ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ  2 5

f
D \ ,        

 



ឧទាហ ណ៍២៖រកដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ ៍

ក.  
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2

x
f x

x





           ស.   27 3f x x                   េ.   22 1f x x x       

ចមេលើយ៖ រកដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ ៍   
អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 3
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
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ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ    3 2

f
D , ,           

ស.   27 3f x x                    
អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 27 3 0 9x x             
ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ  9

f
D ,        

េ.   22 1f x x x       
អៃុេមៃ៍ f មាៃៃយ័កាលណា៖ 22 1 0x x             
ឲ្យ៖ 22 1 0x x               

 
    

2
1 4 2 1 9 3

1 3 1 1 3
1

2 2 2 2 2
x , x

        

 
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 

 

      x  1
1

2
    

22 1x x                 

 

ែូចចគៃោះ  ដែៃកំណតន់ៃអៃុេមៃ៍ f េឺ 1
1

2
f

D , ,
   

      
  

      

៤.ភាពជាប់មលើចម ល្ ោះ 
និយេន័យ៖  

  ១. អៃុេមៃ៍ f ជាបគ់លើចគ ល្ ោះគបើក  a,b លុោះក្រតាដត f ជាបចំ់គ ោះក្រេបត់នមល x នៃចគ ល្ ោះគបើកគ្ោះ។ 
២. អៃុេមៃ៍ f ជាបគ់លើចគ ល្ ោះបិេ  a,b លុោះក្រតាដត f ជាបចំ់គ ោះចគ ល្ ោះគបើក  a,b ៃិងមាៃលីមតី 

     x  3 2    
   3x                             
   2x                  

3
0

2

x

x





  

                                                



េឺ    
x a
lim f x f a


 ៃិង    

x b
lim f x f b


 ។ 

អៃុេមៃ៍ f ជាប់a ក្រតងខ់ាងស្ត ំ  ៃិង អៃុេមៃ៍ f ជាប់b ក្រតងខ់ាងគវេង។   
ឧទាហ ណ៍១៖ សិកាភាេជាបន់ៃអៃុេមៃ៍  
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x
f x

x





គៅគលើចគ ល្ ោះ  2 3, ៃិង 2,3 ។ 

 ចមេលើយ៖សិកាភាេជាបន់ៃអៃុេមៃ៍  
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x
f x

x





គៅគលើចគ ល្ ោះ  2 3, ៃិង 2,3  

គោយ៖ អៃុេមៃ៍  
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x
f x
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



 មាៃៃយ័ចំគ ោះ ក្រេបត់នមល 3x   

្ឲំ្យ៖អៃុេមៃ៍ f ជាបគ់លើចគ ល្ ោះគបើក  2,3    
ដតមៃិជាបគ់លើចគ ល្ ោះបិេ 2,3  គក្រ ោះ  
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ែូចគៃោះ អៃុេមៃ៍  
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x
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ជាបគ់ៅគលើចគ ល្ ោះ  2 3, ៃិងដតមៃិជាបគ់លើចគ ល្ ោះ 2,3  

ឧទាហ ណ៍២៖សិកាភាេជាបន់ៃអៃុេមៃ៍  
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គៅគលើចគ ល្ ោះ  0 3,   

ៃិង 0,3 ។ 
ចមេលើយ៖សិកាភាេជាបន់ៃអៃុេមៃ៍ f គៅគលើចគ ល្ ោះ  0 3,  ៃិង 0,3  

គេមាៃ៖អៃុេមៃ៍  
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x x if x

f x x
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ចំគ ោះ 3x   

គេបាន៖     21f x x x x x    ជាអនុេមន៍ជាប់ក្រេបត់នមល x  
្ឲំ្យ ជាបគ់ៅគលើចគ ល្ ោះ  0 3,  

៥.អនុគេន៍ប ល្ យតាេភាពជាប់ 
ជាទូមៅ៖ គបើ f ជាអៃុេមៃម៍ៃិកំណតក់្រតង់x a ៃិងមាៃ  
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g x
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ឧទាហ ណ៍១៖ គេមាៃអៃុេមៃ ៍  
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។កំណតអ់ៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f ។

 ចមេលើយ៖កំណតអ់ៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f  
 

គោយ៖គេសគងេតគ ើញថា  
2 1

1

x
f x

x
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
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 មាៃៃយ័ចំគ ោះ ក្រេបត់នមល 1x   

្ឲំ្យ f ោចក់្រតង់ 1x   
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   


 



ែូចគៃោះ អៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f កំណតគ់ោយ៖  

2 1
1

1

2 1

x
if x

g x x

if x

 


 
 

  

ឧទាហ ណ៍២៖គេមាៃអៃុេមៃ៍   2

1 cos x
f x

x


 ។កំណតអ់ៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f

 ចមេលើយ៖កំណតអ់ៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f  
គោយ៖   2

1 cos x
f x

x


 មាៃៃយ័ចំគ ោះ ក្រេបត់នមល 0x   

្ឲំ្យ f ោចក់្រតង់ 0x   

គ ើយ៖  

2

2
2

2 20 0 0 0

2
1 1 12 22 2

2 2x x x x

x x
sin sin

cosx
limf x lim lim lim

x x x   

 
   

        
  

 

 

ែូចគៃោះ អៃុេមៃប៍ ល្ យតាមភាេជាបន់ៃ f កំណតគ់ោយ៖  
2

1
0

1
0

2

cos x
if x

x
g x

if x




 
 


 

៦.ត្ទឹសតបីទរនេលក្ណ្តត ល 
ត្ទឹសតបីទ៖ គបើអៃុេមៃ៍ f ជាបគ់លើចគ ល្ ោះបិេ a,b  ៃិង kជាចំៃៃួេិតមយួគៅចគ ល្ ោះ  f a ៃិង

 f b គ្ោះគេមាៃចំៃួៃេិត c  មយួយ៉ា ងតិចកាុងចគ ល្ ោះបិេ a,b  ដែល  f c k ។ 
សម្គា ល៖់ក្រេឹសតីបេតនមលកណាត លអាចគក្របើបាៃចំគ ោះ 0k  ជាេិគសសគបើអៃុេមៃ៍ f ជាបគ់លើ

ចគ ល្ ោះបិេ a,b ។ គបើ  f a ៃិង  f b  មាៃសញ្ញា ផ្ទុយគ្នា  គ្ោះគេមាៃចំៃៃួេិត cមយួយ៉ា ងតិចកាុងចគ ល្ ោះ
បិេ  a,b  ដែល   0f c   ។ 

ឧទាហ ណ៍៖បង្ហា ញថា អៃុេមៃ៍   3 2 1f x x x   មាៃចំៃៃួេិត cមយួយ៉ា ងតិចកាុងចគ ល្ ោះ
បិេ  0 1, ដែល   0f c   

ចមេលើយ៖បង្ហា ញថា អៃុេមៃ៍   3 2 1f x x x   មាៃចំៃៃួេិត cមយួយ៉ា ងតិចកាុងចគ ល្ ោះបិេ
 0 1, ដែល   0f c   
គេមាៃ៖    30 0 2 0 1 1f      ៃិង៖    31 1 2 1 1 2f      
គោយ៖  0 1f   ៃិង  1 2f   មាៃសញ្ញា ផ្ទុយគ្នា  
ែូចគៃោះ  តាមក្រេឹសតីបេតនមលកណាត ល គេបាៃអៃុេមៃ៍   3 2 1f x x x   មាៃចំៃៃួេិត c មយួ
យ៉ា ងតិចកាុងចគ ល្ ោះបិេ  0 1,  ដែល   0f c  ។ 

 


