
មេម ៀនទី២                    ចំនួនក ំផ្លិចទម្េងម់្រីមោណមាម្រ 
 

១.េ ៉ូឌ លននចំនួនក ំផ្លចិ 
ក្នុងតម្រុយអរតូណរមរ  xoy មេអាចតាងចំននួកំុ្ផ្លិច  z a bi មោយចំណុចM ដែលមានកូ្អរមោមន

 ,a b ក្នុងតម្រុយមនេះ។ 

 

 

 

 

 

គេថា៖  ,M a b ជារូបភាពននចំននួកំុ្ផ្លិច  z a bi  
         ,OM a b ជាវុចិទ័រននចំននួកំុ្ផ្លិច  z a bi  
រ ូឌុលននចំនួនកំុ្ផ្លិច េឺជាម្បដវងននវុចិទ័រ  ,OM a b ដែលក្ំណត់មោយ៖ 2 2

OM a b    
ជាទូមៅ៖ មេតាងរ ូឌុលននចំននួកំុ្ផ្លិច z មោយ z ម ើយមេកំ្ណត់សរមសរ 2 2

z a b   
សមាា ល៖់ a bi ជាម ៉ូឌុលនៃចំៃួៃកំុផ្លិចa bi  
ឧទាហ ណ៍៖គេឲ្យចំៃួៃកំុផ្លិច 1 1 2z i   ៃិង 2 4z i  ។ច៉ូរេណនាម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកំុផ្លិច 1z ៃិង 2z  
 

ចមេលើយ៖េណនាម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកំុផ្លិច 1z ៃិង 2z  

1 1 2z i   គេបាៃ    
2 2

1 1 2 1 4 5z         

2 4z i  គេបាៃ  
22

2 0 4 16 4z       
ដ៉ូចគៃេះ 1 25 , 4z z   
 
១.១.លកខណៈេ ៉ូឌ លននចំនួនក ំផ្លិច 
1.គ ើ z ជាចំៃួៃកុំផ្លចិ គនាេះ z z  
2.គ ើ z ជាចំៃួៃកុំផ្លចិ គនាេះ 2

z z z   

3.គ ើ 1z ៃិង 2z ជាចំៃៃួកុំផ្លិច គនាេះ 1 2 1 2z z z z    



4.គ ើ 1z ៃិង 2z ជាចំៃៃួកុំផ្លិច គនាេះ 11

2 2

zz

z z
  

5.គ ើ 1z ៃិង 2z ជាចំៃៃួកុំផ្លិច គនាេះ 1 2 1 2z z z z    

ឧទាហ ណ៍១៖គេឲ្យចំៃួៃកំុផ្លិច 1 3z i   ។ ច៉ូរ ង្ហា ញថា z z z   ៃិង 2
z z z   

ចមេលើយ៖ ង្ហា ញថា z z z   ៃិង 2
z z z   

គេមាៃ 1 3z i   នាឲំ្យ 1 3z i   ៃិង 1 3z i    

គេបាៃ៖ ម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកុំផ្លចិ z េឺ    
22

1 3 1 3 2z        

 ម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកុំផ្លចិ zេឺ    
22

1 3 1 3 2z         

 ម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកុំផ្លចិ z េឺ  
2

21 3 1 3 2z        

 គ ើយ៖ 2 22 4z   ៃិង       
22

1 3 1 3 1 3 1 3 4z z i i i             

 សននដិ្ឋា ន៖ z z z   ៃិង 2
z z z   

  
ឧទាហ ណ៍២៖គេឲ្យចំៃៃួកំុផ្លិច 1 1 2z i   ៃិង 2 1z i  ។ ច៉ូរ ង្ហា ញថា 

ក. 1 2 1 2z z z z           ខ. 11

2 2

zz

z z
         េ. 1 2 1 2z z z z    

ចមេលើយ៖ ង្ហា ញថា  
ក. 1 2 1 2z z z z            
គេមាៃចំៃួៃកំុផ្លិច 1 1 2z i   ៃិង 2 1z i   

គេបាៃ៖ម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកុំផ្លចិ 1z េឺ  
2 2

1 1 2 5z      

 ម ៉ូឌុលនៃចំៃៃួកុំផ្លចិ 2z េឺ 2 2

2 1 1 2z     

គនាេះ 1 2 5 2 10z z     

គ ើយ៖    2

1 2 1 2 1 1 2 2 1 2 2 3z z i i i i i i i i                   

គនាេះ  
2

1 2 3 1 9 1 10z z        

សននដិ្ឋា ន៖ 1 2 1 2z z z z    
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គនាេះ   
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z
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ម ាងគ ៀត៖ 1
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22 2 2

z

z
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សននដិ្ឋា ន៖ 11

2 2

zz

z z
  

េ. 1 2 1 2z z z z    

គេមាៃ៖    1 2 1 2 1 3z z i i i         

គនាេះ     2 2

1 2 0 3 3z z     

គ ើយ៖ 1 2 5 2z z    

គោយ 5 2 , 2 1 5 2 2 1 3        

សននដិ្ឋា ន៖ 1 2 1 2z z z z    

 

២.អាគ យេ ង់ននចំនួនក ំផ្លិច 
 គេមាៃចំៃួៃកំុផ្លិច z a bi  ស្ថិតកនុង លងកុ់ំផ្លចិ។  ,OM a b ជាវុចិទ័រននចំនួនកុ្ផំ្លិច  z a bi។រំុដែល
ក្ំណត់មោយ  ,Ox OM  គៅថាអាេុយម ងន់ៃចំៃៃួកុំផ្លចិ  z a bi។ មេតាង  arg 2 ,z k k    ជាអា
េុយម ងន់ៃចៃំួៃកុផំ្លិច  z a bi។ 
មែើរបើក្ណំត់អាេុយម ងន់ៃចៃំួៃកុំផ្លចិ មេម្តូវមោេះម្ាយម្បព័នធសរើកា 
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  ដដល 2 2
r z a b    

ឧទាហ ណ៍១៖រកអាេុយម ងន់ៃចំៃៃួកំុផ្លិច 1 3z i  ។ 

ចមេលើយ៖គេមាៃ 1 3z i   

មេបាន  
2

21 3 2r z      

ម េះ 
1

cos
2

3
sin

2






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
 
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 គោយcos 0  ៃិងsin 0   នាឲំ្យ គៅកនុងកាដ្ដង ់ីមយួ 



គេទាញបាៃ៖
3


   

ដ៉ូចគៃេះ  arg 2 ,
3

z k k


    

ឧទាហ ណ៍២៖រកអាេុយម ងន់ៃចំៃៃួកំុផ្លិច 1z i   ។ 

ចមេលើយ៖គេមាៃ 1z i    
មេបាន  

2 21 1 2r z       

ម េះ 
1 2

cos
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1 2
sin
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 
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
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 
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 គោយcos 0  ៃិងsin 0   នាឲំ្យ គៅកនុងកាដ្ដង ់ីពីរ 

គេទាញបាៃ៖ 3

4 4

 
     

ដ៉ូចគៃេះ  
3

arg 2 ,
4

z k k


    

៣.ទម្េង់ម្រីមោណមាម្រននចំនួនក ំផ្លិច 
ចំៃួៃកុផំ្លិច z a bi  ជា ដ្មងព់ីជេណិត គេអាចស្រគស្រវាជា ដ្មងថ់្មីមយួគ ៀតេឺ  cos sinz r i    

គៅថាចំៃួៃកុំផ្លិច ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 
ឧទាហ ណ៍១៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 1 1 3z i  ៃិង 2 1z i   ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 1 1 3z i  ៃិង 2 1z i   ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

ចំគ េះ 1 1 3z i    

មាៃម ៉ូឌុល 2r   ៃិង អាេុយម ង់  arg 2 ,
3

z k k


    

គនាេះ 1 2 cos sin
3 3

z i
  

  
 

ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

ចំគ េះ 2 1z i     

មាៃម ៉ូឌុល 2r   ៃិង អាេុយម ង់  
3

arg 2 ,
4

z k k


    

គនាេះ 2

3 3
2 cos sin

4 4
z i

  
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 
ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

ដ៉ូចគៃេះ 1 2 cos sin
3 3

z i
  

  
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ៃិង 2

3 3
2 cos sin

4 4
z i

  
  

 
ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ឧទាហ ណ៍២៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 2 3 2z i  ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 2 3 2z i  ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

3 1
2 3 2 4 4 cos sin

2 2 6 6
z i i i
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គោយ 
6


 អាចស្រគស្រជា 11

2
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    

ដ៉ូចគៃេះ 11 11
4 cos sin

6 6
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 
 

ឧទាហ ណ៍៣៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 1 cos sinz i     ដដល        ជា ដ្មងដ់្តីគកាណ 

មាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖ស្រគស្រចំៃៃួកំុផ្លិច 1 cos sinz i    ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

គដ្ ើរ៉ូ មៃតគោល៖ 21 cos 2cos , sin 2sin cos
2 2 2

  
     

គេបាៃ៖ 21 cos sin 2cos 2 sin cos
2 2 2

z i i
  

                  

                2cos cos sin 2cos cos sin
2 2 2 2 2 2

i i
           

           
      

 

គោយ៖ 
2 2 2

  
         នាឲំ្យ cos 0   

ដ៉ូចគៃេះ 2cos cos sin
2 2 2

z i
      

       
    

ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

៤.ផ្លគ ណចំនួនក ំផ្លចិតាេទម្េង់ម្រីមោណមាម្រ 
មេមាន  

1 1 1 1cos sinz r i   ៃិង  
2 2 2 2cos sinz r i   ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

គេបាៃ៖    
1 2 1 2 1 2 1 2cos sinz z rr i          

ឧទាហ ណ៍១៖គេឲ្យចំៃួៃកំុផ្លិច 1
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2 cos sin
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ៃិង 2

4 4
2 cos sin
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េណនា
1 2z z ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖េណនា
1 2z z ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

1 2

3 3 4 4
2 cos sin 2 cos sin

4 4 3 3

3 4 3 4
2 2 cos sin

4 3 4 3

25 25
2 2 cos sin

12 12

z z i i

i

i

   

   

 

   
      

   

    
       

    

 
  

 

 

ដ៉ូចគៃេះ 1 2

25 25
2 2 cos sin

12 12
z z i

  
  

 
  

ឧទាហ ណ៍២៖គេឲ្យចំៃៃួកំុផ្លិច 1 1z i  ៃិង 2 1 3z i  ។ 
ក.េណនា

1 2z z ជា ដ្មងព់ជីេណិត ។ 

ខ.េណនា
1 2z z ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

េ.ទាញរកតនមលដ្បាកដនៃ 7
cos

12

 ៃិង 7
sin

12

 ។ 



ចមេលើយ៖ 
ក.េណនា

1 2z z ជា ដ្មងព់ជីេណិត 

គេបាៃ៖       2

1 2 1 1 3 1 3 3 1 3 1 3z z i i i i i i            
ដ៉ូចគៃេះ    1 2 1 3 1 3z z i     

ខ.េណនា
1 2z z ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

ស្រគស្រ 1 2,z z ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 

1

2

2 2
1 2 2 cos sin

2 2 4 4

1 3
1 3 2 2 cos sin

2 2 3 3

z i i i

z i i i

 

 

   
            

   
            

 

គេបាៃ៖ 1 2

7 7
2 2 cos sin 2 2 cos sin

4 3 4 3 12 12
z z i i

           
           

      
 

ដ៉ូចគៃេះ 1 2

7 7
2 2 cos sin

12 12
z z i

  
  

 
 

េ.ទាញរកតនមលដ្បាកដនៃ 7
cos

12

 ៃិង 7
sin

12


 

មេមាន៖    1 2 1 3 1 3z z i     ៃិង 1 2

7 7
2 2 cos sin

12 12
z z i

  
  

 
 

គេទាញបាៃ៖ 
7 1 37 7 2 6

cos2 2 cos 1 3 cos
12 2 212 12 4

7 7 1 3 7 2 62 2 sin 1 3 sin sin
12 12 12 42 2

 

  

         
   

         

 

ដ៉ូចគៃេះ 7 2 6
cos

12 4

 
 ៃិង 7 2 6

sin
12 4

 
  

៥.ផ្លចចកចំនួនក ំផ្លចិតាេទម្េង់ម្រីមោណមាម្រ 
មេមាន  

1 1 1 1cos sinz r i   ៃិង  
2 2 2 2cos sinz r i   ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

គេបាៃ៖    1 1
1 2 1 2

2 2

cos sin
z r

i
z r

          

ឧទាហ ណ៍១៖គេឲ្យចំៃួៃកំុផ្លិច 1

3 3
2 cos sin

4 4
z i

  
  

 
ៃិង 2

4 4
2 cos sin

3 3
z i

  
  

 
 

េណនា 1

2

z

z
ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖េណនា 1

2

z

z
ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត 



1

2

3 3
2 cos sin

4 4

4 4
2 cos sin

3 3

2 3 4 3 4
cos sin

2 4 3 4 3

2 7 7
cos sin

2 12 12

i
z

z
i

i

i

 

 

   

 

 
 

 
 

 
 

    
       

    

    
       

    

 

ដ៉ូចគៃេះ 1

2

2 7 7
cos sin

2 12 12

z
i

z

     
       

    
 

ឧទាហ ណ៍២៖ស្រគស្រ 1

cos sin
3 3

i
z

i
 

 




ជា ដ្មងដ់្តីគកាណមាដ្ត។ 

ចមេលើយ៖ 
2 2

2 2 cos sin
2 2 4 41

cos sin cos sin cos sin
3 3 3 3 3 3

3 3
2 cos sin

3 34 4
2 cos sin

4 3 4 3
cos sin

3 3

5 5
2 cos sin

12 12

i i
i

z

i i i

i

i

i

i

 
 

     

 

   

 

 

                          

  

 
               

    

 
  

 

 

ដ៉ូចគៃេះ 5 5
2 cos sin

12 12
z i

  
  

 
 

 


